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Soluciones 

1. Dibuje la región del plano acotada entre las curvas: 

       y         

Y calcule su área. 

Graficamos la región: 

 

Integramos respecto al eje y, para ello, identificamos las funciones: 

                    

Tales que se cumpla:        y       . 

Hallamos la intercepción entre ambas curvas: 

                          

Vemos que la región puede ser separada en dos debido a que es simétrica, es decir, las regiones comprendidas 

en el intervalo [0,1] y [-1,0] tienen igual área. Calculamos una de ellas: 
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Finalmente, el área de la región, será: 

                 
 

 
  

 

 
 

2. Calcule la siguiente integral: 

            

 

 

 

Integramos por partes: 

             
  

   
           

 

 
   

             

 

 

   
 

 
          

 

 

   
 

 
    

 

   
   

 

 

  

 
 

 
      

 

 
 

  

   
  

 

 

 

Resolvemos la integral mediante un cambio de variable:             

                

  
      

 
  

 

 

  
           

 
  

 

 

            

 

 

     

 

 

  
  

 

 

 

 

 

 

   
 

 
   

 

 
            

 

 

  
 

 
        

Finalmente: 

            

 

 

 
 

 
      

 

 
 
 

 
        

 

 
      

 

  
 

3. Calcule la siguiente integral: 

 
     

 
   

Hacemos un cambio trigonométrico: 

                              



  
           

        
                                              

                                                   

Finalmente: 

 
     

 
                   

 

  
    

4. Calcule la siguiente integral: 

 
       

           
   

Aplicamos el método de fracciones simples: 

       

           
 

 

   
 
    

    
                             

                           

De lo que se obtiene: 

                  

Resolviendo el sistema de ecuaciones obtenemos que: 

            

 
       

           
    

 

   
    

  

    
                     

 

 


